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	Číslo projektu
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	Název projektu
	Moderní škola

	Číslo DUM
	CSA_OPVK15_105

	Předmět
	Matematika

	Tematický celek
	Funkce

	Název materiálu
	Inverzní funkce

	Autor
	Mgr. Dominika Vítová

	Datum ověření, třída
	5. 10. 2012, 2A

	Časová dotace
	45 minut

	Pomůcky
	Tužka, pravítko

	Vzdělávací cíl
	Upevnění znalostí o inverzní funkci. Student rozlišuje na základě funkčního předpisu a grafu funkce, zda se jedná o prostou funkci či nikoliv, dokáže vypočítat inverzní funkci a určit základní vlastnosti dané funkce. 


Instrukce pro učitele:

Student dostane pracovní list se zadanými funkcemi. Jeho úkolem je samostatně určit u každé funkce, zda se jedná o prostou funkci či nikoliv, a pokud ano, student vypočítá inverzní funkci a obě funkce zakreslí do grafu a určí jejich vlastnosti. U funkcí, ke kterým inverzní funkce neexistuje, student také zakreslí graf funkce a určí její vlastnosti. V případě nízké úrovně myšlení studentů, lze pracovní list vypracovávat společně se studenty na tabuli, aby lépe učivo pochopili.
Instrukce pro žáky:
U zadaných funkcí určete, zda k nim existuje funkce inverzní a v případě, že ano, vyjádřete jí pomocí funkčního předpisu a obě funkce zakreslete do grafu (v grafu vyznačte významné body, kterými jsou průsečíky s osami x a y a popište, jaká křivka patří zadané funkci a funkci inverzní). Dále u obou funkcí napište jejich vlastnosti (definiční obor, obor hodnot, monotónnost, omezenost, extrémy).

U funkcí, ke kterým inverzní funkce neexistuje, také nakreslete graf a určete vlastnosti funkce.
Funkce:






Inverzní funkce (pokud existuje):
1) y = 3x + 2




f-1(x) = 
2) y = |x + 2|




f-1(x) =
3) y = x





f-1(x) =
4) y = 2





f-1(x) =
5) y = 1/2x2   pro x na intervalu <0; ∞)

f-1(x) =
6) y = x2 – 6x + 5




f-1(x) =
1)





        2)
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Vlastnosti:





Vlastnosti:
3)





        4)
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Vlastnosti:





Vlastnosti:
5)





      6)
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Vlastnosti:





Vlastnosti:
Řešení:

1) y = 3x + 2 … je funkce prostá

inverzní funkce: f-1(x) = (x-2)/3 (růžová přímka)
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Vlastnosti: f: Df = R, Hf = R, rostoucí, neomezená, nemá max ani min 


     f-1: Df = R, Hf = R, rostoucí, neomezená, nemá max ani min

2) y = |x + 2| ….není prostá

inverzní funkce neexistuje
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Vlastnosti: Df = R, Hf = <0; ∞)
3) y = x  ….je funkce prostá

inverzní funkce: f-1(x) = x (grafy obou funkcí jsou totožné)
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Vlastnosti f a f-1: Df = R, Hf = R, rostoucí, neomezená, nemá max ani min

4) y = 2 ….není prostá

inverzní funkce neexistuje
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Jedná se o konstantní funkci.
5) y = 1/2x2   pro x na intervalu <0; ∞) ….prostá funkce

inverzní funkce: f-1(x) = √2x (v grafu růžová křívka)
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Vlastnosti: f: Df = <0; ∞), Hf = <0; ∞), rostoucí, omezená zdola 0, nemá max, min v 0


             f-1: Df = <0; ∞), Hf = <0; ∞), rostoucí, omezená zdola 0, nemá max, min v 0

6) y = x2 – 6x + 5 …není prostá

inverzní funkce neexistuje
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Vlastnosti: Df = R, Hf = <-4; ∞), klesající na  <-∞; 3), rostoucí na <3; ∞) , omezená zdola -4, nemá max, min v 3
Zdroj příkladů:
PETÁKOVÁ, Jindra. Matematika: příprava k maturitě a k přijímacím zkouškám na vysoké školy. 
1. vyd. Praha: Prometheus, 1998, 303 s. Učebnice pro střední školy (Prometheus). 
ISBN 80-719-6099-3.
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