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Iracionální rovnice


Iracionální rovnice je taková rovnice, která má neznámou pod odmocninou. Například takováto rovnice:




Zde se nám neznámá sice vyskytuje na pravé straně volně, ale na levé je pod odmocninou, jedná se tedy o iracionální rovnici. Nyní si ukážeme, jak takovouto rovnici spočítat.
Jelikož je neznámá pod odmocninou, nastává nám problém. Tím je, že neumíme odmocňovat záporná čísla. Musíme tedy stanovit podmínky řešitelnosti:


Až rovnici spočítáme, výsledek nám musí ležet v tomto intervalu. Pokud v něm ležet nebude, bude to výsledek, který nám neřeší rovnici.
Po stanovení podmínek řešitelnosti přistoupíme k výpočtu. Jak se můžeme zbavit odmocniny? Jaká funkce je k odmocnině inverzní?
Je to umocňování. Musíme si ale uvědomit, že umocňování není ekvivalentní úprava rovnice. Postup bude následující:

Po úpravách nám vyšla úplná kvadratická rovnice. Budeme jí řešit například pomocí diskriminantu a pomocí vzorce na výpočet kořenů:


Vyšly nám dva výsledky.

Nejdříve je porovnáme s podmínkou řešitelnosti. Oba nám vyhovují.
Jelikož jsme si ale již řekli, že umocňování není ekvivalentní úprava rovnice, musíme provést zkoušku pro oba výsledky:



Zkouškou jsme zjistili, že nám vyhovuje pouze výsledek x=3. Výsledek x=-4 nám nevyhovuje. Rovnice má tedy jedno jediné řešeni:
x=3.




Souhrn učiva

Otázky pro opakování

1. Proč je umocňování neekvivalentní úprava rovnice?
2. Jak budeme rovnici řešit, pokud bude obsahovat více odmocnin?
3. Jak by se řešila iracionální nerovnice?
4. 
Spočtěte: .
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