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Zadani:

Zopakujme si:

Postup pfii vySetieni prtibéhu funkce

Zjisténé vlastnosti pribézné zapisujeme do tabulky:

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7
8)

Definiéni obor funkce D(f). Spojitost funkce, uréeni pfipadnych bodd nespojitosti.
Sudost, lichost nebo periodiénost funkce.

Praseciky grafu funkce s osamix ay.

Znameénko funkce (intervaly, na nichz je funkce kladna nebo zaporna).
Asymptoty grafu funkce a chovani funkce v krajnich bodech D(f).

Vypocet prvni a druhé derivace funkce.

Stacionarni body, intervaly monotonie, lokalni extrémy.

Inflexni body, intervaly konvexity a konkavity.

Sestrojime graf funkce.

VysSetiete prabéh funkce a sestrojte jeji graf:

x2+1
Y=x21
Vysledny graf:

T T T B
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Reseni:

1. Defini¢ni obor funkce D(f). Spojitost funkce, ur€eni pfipadnych bodu nespojitosti:

Df)=R—-{+1} - funkce je nespojita v bodech x = {—1; +1}
2. Sudost, lichost nebo periodi¢nost funkce:
(-x)%+1 N x%+1 ke 4 <4 oo
- = unkce je suda (soumérna podle os
Y= 021 Y = 1 je suda (sou p yy)

poznamka: staci tedy zjistovat vlastnosti pro x € (0; +o0)

3. Prusecdiky grafu funkce s osamix a y:

2
X“+1
prasedik s osou x: 0 = ) — x?—1=%0(jmenovatel) a x> +1>0prox €R
— neni prusecik s osou X
2
priseCik sosouy: y= gzii - y= -1 Y[0; —1]

4. Znaménko funkce (intervaly, na nichz je funkce kladna nebo zaporna):

znaménko funkce se mize zménit nanejvys v bodé nespojitosti (neni prasecik s osou x)

N2
1 (E) +1 5 : .
(0; 1): f(i) = \2 =-3 < 0 funkce je na intervalu zaporna
() 1
_ 2241 5 o .
(1; 4o0): f(2) = Y =3 >0 funkce je na intervalu kladna
5. Asymptoty grafu funkce a chovani funkce v krajnich bodech D(f):
x2+1
v . . . X2—1 . X2+1
asymptota se smérnici: a = lim = = lim — =
X—>i°° X X—)ioo X2 —X
2
b= lim X+1—0-x=1 rovnice: y=1
x—+oo X2—1

mptota bez smérnice: i .5 4 li 4l “ 3 ” =+
asymptota bez smérmice:  limy .+ 25— = limy 1+ iy = [l57o7 Ml =
nebo i x2+1 I x2+1 ” 3 ” o
€00 Myo1= 207 = Mot I x=1) Iz 0 Il =

rovnice: x=1

. _ . x2 41
krajni body D(f): tedy foo xl—1>rinoo x2—1

1
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6. Vypocet prvni a druhé derivace funkce:

;2 +1) 2 (P-D -2+ 2x 2x-(x-1-x2-1) -4
y = <x2—1> - xZ—1)2 - xZ — 1)2 T xZ—1)2
L (1Y —ax A (21— (4% 2(2 — 1) 2%
o <m> _((x2—1)2> B 2 — 1) -
A X -DEEP-1-4x%)  —4(-3x*-1) 12x*+4
- (x*—1)* BENCEEE VAN CERE VR

7. Stacionarni body, intervaly monotonie, lokalni extrémy:

stacionarni bod: y =0 — —4x 5=0 — —4x=0 — x=0
(x2-1)
lokalni extrém: y"(0) = (102'(’;"; —_4<0 lokalni maximum [0; —1]

intervaly monotonie: (0; 1): Y od lokalniho maxima funkce klesa

_=%2 _ 8 0 N\ funkce klesa
2 2 3

(")

(1; +o0): y'(2) =

8. Inflexni body, intervaly konvexity a konkavity:

2
122X +§ =0 — 12x>+4>0 neni inflexni bod
(x2-1)

inflexni bod: y" =0 —

12:0+4

intervaly konvexity a konkavity: (0; 1): y"(0) = m 1)3 = —4 < 0 funkce je konkavni N
2
(1 +o0):y"(2) = 2225 =22 5 0 funkee je konvexni U
(2*-1)

Tabulka: X 0 - 1 + +o0
y -1 —0 | +oo 1

y Ny 5 Ny

y lokalni maximum ﬂ U

Graf je soumérny podle osy .
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Graf funkce®:
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! Obrazek zdroj vlastni vytvofen v programu Funkce 2 a upraven.
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