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POPIS MATERIÁLU 

1. Materiál je vytvořen ve verzi GeoGebra 4.2, Release Candidate. 

2. Výchozí situace je znázorněna na Obr 1. 

 
Obr. 1 Výchozí situace 

3. Nejdříve motivace: 

Definice Riemannova integrálu vychází z intuitivní představy měření obsa-
hu plochy pod grafem funkce.  

4. Chceme-li přibližně zjistit tento obsah, provedeme to v praxi pravděpodob-
ně tak, že položíme do měřené plochy nějaké geometrické útvary, jejichž 
obsah dovedeme spočíst, tak, aby nepřesahovaly hranici měřené oblasti a 
vzájemně se nepřekrývaly. Sečteme-li nyní obsahy všech vložených útvarů, 
dostaneme zřejmě číslo, které je menší než obsah měřené plochy — 
tzv. dolní odhad – Obr. 2  

http://cs.wikipedia.org/wiki/Graf_(funkce)�
http://cs.wikipedia.org/wiki/Geometrie�
http://cs.wikipedia.org/wiki/Doln%C3%AD_odhad�
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Obr. 2   Dolní odhad 

5. Obdobně (pokrytím celé měřené plochy známými útvary) získáme 
tzv. horní odhad. Obsah měřené plochy pak leží mezi dolním a horním od-
hadem – Obr. 3 

 
Obr. 3   Horní odhad 

http://cs.wikipedia.org/wiki/Horn%C3%AD_odhad�
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6. Budeme-li používat k vykládání plochy stále menší a menší útvary, doká-
žeme oba odhady stále zpřesňovat, až teoreticky při vyložení plo-
chy nekonečně mnoha nekonečně malými útvary dostaneme horní i dolní 
odhad roven stejnému číslu — obsahu měřené plochy. 

 
Obr. 4   Zpřesňování odhadu 

7. V okně CAS můžeme sledovat i symbolický výpočet integrálu: 

 
Obr. 5 Okno CAS 

 

8. Materiál je uložen v souboru: riemann.ggb. 

http://cs.wikipedia.org/wiki/Nekone%C4%8Dno�

