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Zadant:

1) Urcete vzajemnou polohu kuzelose¢ky a ptimky p:
kuzelosetka: x* + y* = 16, pfimka p: X - y + 4 = 0.

2) Je dana kuzeloseCka a piimka p, uréete rovnici teény ke kuzeloseCce, teCna je rovnob&zna
S piimkou p:
kuzelosecka: y2 = - 8x, pfimka p:y= - X +6.

3) Stanovte ¢islo m tak, aby p¥imka t: x +y + m = 0 byla te¢nou kruznice x* + y? = 16.

4) Ur&ete rovnici te¢ny elipsy o rovnici x + 8y” - 6 = 0, ktera je kolmé na pfimku p: x -y + 2 = 0.

Vysledky: 1) Dana kvadraticka rovnice ma dvé feseni, dana piimka je secna kruznice
2) Hledana te¢na ma rovnici: y=- X + 2
3) Existuji dvé te¢ny k dané kruznici: ti: X +y +4v2 = 0; t2: X +y-44/2 =0

4) Existuji dvé te¢ny k dané kruznici: t;: X +y + %g =0t x+y- %5 =0
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X v / .
Reseni:
1) Urc¢ete vzajemnou polohu kuzelose¢ky a ptimky p:

kuZelosecka: X? + y* = 16, pfimka p: X - y + 4 = 0.

Vzéajemnou polohu kuzelosecky a piimky uréime tak, ze feSime soustavu kvadratické a linearni
rovnice metodou dosazovaci. Z rovnice pfimky vyjadiime proménnou x a dosadime do rovnice
kruznice. Dostaneme kvadratickou rovnici, kde plati:
e ma-li rovnice dvé feseni, je pfimka secna;
e ma-li rovnice jedno feseni, je piimka tecna;
e je-li diskriminant mensi nez 0, rovnice nema feseni, je ptimka vnéjsi pfimkou kuzelosecky.
Dana kuzelosecka je kruznice.
piimkap:x-y+4=0 - X =Y -4, dosadime do rovnice kruznice:
(y-4)7>+y* =16 >  y-8y+16+y°=16 - 2y°-8y=0
y1=0;
2y-8=0 - Yy, =4

Dana kvadratickd rovnice ma dvé feSeni, dané pfimka je se¢na kruznice.
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2) Je dana kuzelosecka a piimka p, uréete rovnici teény ke kuzelosecce, tecna je rovnobézna
S ptimkou p:
kuZelosecka: y* = - 8x, piimka p: y = - X + 6.

Vzajemnou polohu kuzeloseCky a pfimky urcime tak, ze feSime soustavu kvadratické a linearni

rovnice metodou dosazovaci. Z rovnice piimky vyjadiime proménnou x a dosadime do rovnice

kruznice. Dostaneme kvadratickou rovnici, kde plati:

e ma-li rovnice dvé feseni, je pfimka secna;

e ma-li rovnice jedno feseni, je piimka tecna;

e je-li diskriminant mensi nez 0, rovnice nema feseni, je ptimka vnéjsi pfimkou kuzelosecky.
Dana kuzelosecka je parabola.

Hledand ptimka (oznacime ji t) je rovnobé&zna s pfimkou p a mé smérnici k = -1, jeji rovnice je

y = - X + ¢. Dosadime do rovnice paraboly a feSime vzniklou kvadratickou rovnici, rovnice musi
mit jedno feSeni, v tom ptipad¢ je diskriminant pfisluSné kvadratické rovnice roven 0.

Po dosazeni: (- X +C)’=-8x -  x*-2xc+c*=-8Xx - X*+8x-2xc+c*=0

X2 +x(8-2c)+c*=0

pro koeficienty kvadratické rovnice plati: a=1; b=8-2¢c; c = ¢

pro diskriminant kvadratické rovnice D = b? - 4ac musi platit D=0 - (8-2c)%-4.1.c°=0
64-32c+ 4c*-4¢c°=0 > 64-32c=0 > =2

Hledana te¢na t ma rovnici: y = - X + 2.

3) Stanovte ¢islo m tak, aby pfimka t: X + y + m = 0 byla te¢nou kruznice X2 + y2 = 16.

Vzijemnou polohu kuzeloseCky a ptimky urcime tak, ze feSime soustavu kvadratické a linearni
rovnice metodou dosazovaci. Z rovnice piimky vyjadiime proménnou x a dosadime do rovnice
kruZznice. Dostaneme kvadratickou rovnici, kde plati:

e ma-li rovnice dvé feseni, je piimka secna;

e ma-li rovnice jedno feSeni, je pfimka te¢na;

e je-li diskriminant mensi nez 0, rovnice nema feseni, je pfimka vnéjsi pfimkou kuzelosecky.

X+y+m=0 - X=-y-m
dosadime do rovnice kruznice a ur¢ime koeficienty vzniklé kvadratické rovnice:
(-y-m)>+y? =16 > Y H2ym+mi+y?P =16 - 2y +2ym+m?-16=0

koeficienty: a=2; b =2m; c=m?’- 16

pro diskriminant kvadratické rovnice D = b? - 4ac musi platit D = 0

4m?-42.(m?-16)=0 -  4m*-8m?+128=0 — -4m’=-128 - m’=32
My =v32=4vV2; my--v/32=-4V2

Existuji dvé te¢ny k dané kruznici: t;: X +y +4v2 = 0; t: X + y - 44/2 = 0.
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4) Ur&ete rovnici te¢ny elipsy o rovnici x* + 8y” - 6 = 0, ktera je kolmé na ptimku p: x -y + 2 = 0.

Pfimka p ma normalovy vektor n, = (1; -1); pfimka t kolma na pfimku p ma normalovy vektor
n=(11) - musiplatittn,n =0 - 11+(1).1=0

teCna t ma rovnici: x +y +c =0.

Vzéajemnou polohu kuzelosecky a pifimky uréime tak, ze feSime soustavu kvadratické a linearni
rovnice metodou dosazovaci. Z rovnice piimky vyjadiime proménnou x a dosadime do rovnice
kruznice. Dostaneme kvadratickou rovnici, kde plati:

e ma-li rovnice dvé feseni, je pfimka secna;

e ma-li rovnice jedno feseni, je piimka tecna;

e je-li diskriminant mensi nez 0, rovnice nema feseni, je ptimka vnéjsi pfimkou kuzelosecky.

X+y+c=0 - X=-y-C

dosadime do rovnice kruznice a ur¢ime koeficienty vzniklé kvadratické rovnice:
(-y-c)?+8y*-6=0 > Y+2yc+c?+8y-6=0 >  9y¥¥+2yc+c’-6=0
koeficienty: a=9; b =2c; c=c* 6

pro diskriminant kvadratické rovnice D = b? - 4ac musi platit D=0

4c®-4.9.(c*-6)=0 - 4c®°-36c*+216=0 - -32¢?=-216 -

2 _ 216 _ 54 _ 27
T 32 8 4
SR O SO SO Y
1= =TT T,
R , .. 3v3 3v3
Existuji dvé te€ny k dané kruznici: tl:X+y+T\/—:O; tz:X+y-§:0.
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